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1. Pruebe que si A = B entonces A’ = B’.

Prueba:

A=B & zc€cA=zxeBANrzeB=zcA
por definicion de igualdad de clases,
&S rsédB=aosd AN EgA=>a2¢ B
va que (p = q) < (—¢ = —p) es una tautologia,
& zeB =rxeANreA=zeB
por definicién del complemento de una clase,
& zeA=>reB ANzeB =xeA
por la conmutatividad de la conjuncién,
s A=PB

por definicién de igualdad de clases.

2. Pruebe que si A C By B C C entonces A C C.

Prueba:

ACByBcCc(C & z€A=zxeBANzxzeB=ze(C
por definicién de subclase,
= x € A=z € (C ya que es una tautologia
(p=qNg=r1)=(p=7),
< AcCC

por definicién de subclase.



3. Usando &lgebra de clases demuestre que (ANB)UC = (AUC)N(BUCQC).

Prueba:

(ANB)UC

CU(ANDB)
vaque AUB=BUA,
= (CUA)N(CUB)
yaque AU(BNC)=(AUB)N(AUC),
= (AUuC)Nn(BUC)
yva que AU B = BU A.

4. Usando dlgebra de clases demuestre que AN (B —C)=(ANB)-C.

Prueba:

AN(B-C) = An(BNC")
yvaque A—B=ANBH,
= (AnB)ncC’
yvaque AN(BNC)=(ANB)NC,
= (AnB)-C

yvaque A—B=ANDB.

5. Pruebe que A x (B— D)= (A x B)— (A x D).

Prueba:

(x,y) e Ax(B-D) & ze€AANye(B—-D)

por la definicién de producto cartesiano,
& r€e€ANyeEBAyED

por la definicién de diferencia,
&S rzeANxe ANyeBAygED

ya que es una tautologia p = (p A p),
& xe€eANyeBAxeANy gD

por la conmutatividad de la conjuncién,
& (z,y) EAXBA(z,y) € AxD

por la definicién de producto cartesiano,
& (z,y) € (Ax B)—(Ax D)

por la definicién de diferencia.



6. Pruebe que (Ax A)N(BxC)=(ANDB)x (ANC).

Prueba:

(z,y) e (Ax A)N(BxC)
& (z,y) € (AX A)A(z,y) € (BxC)

por la definicién de interseccion,
& rxeANye ANz e BAyeC

por la definicién de producto cartesiano,
& xeANxeBAyeAANyel

por la conmutatividad de la conjuncion,
& rx€ANBAye AnC

por la definicién de interseccion,
< (z,y) € (ANB)x (ANC)

por la definicién de producto cartesiano.

7. Sean G, H y J gréficas, demuestre que (HU J)o G = (H o G)U (J o G).

Prueba:

(x,y) e (HUJ)o G
& Jzo(x,2) e GA(z,y) € (HUJ)
por la definicién de composicion,
& Jzo(x,2) e GA((z,y) € HV (z,y) € J)
por la definicién de union,
& Fzo((m2) e GA(z,y) € H)V ((x,2) e GA(z,y) € J)
ya que es una tautologia p A (¢Vr) < (pAq)V(pAT),
& (ry eHoG)V(ry) € (Joh)
por la definicién de composicion,
& (my) e (HoG)U(JoG)

por la definicién de unién.

8. Sean G y H graficas, demuestre que (GNH)™ ' =G 1 nHL.

Prueba:

€ G ' A(x,y) € H! por la definicién de inversa,

te o

(z,y)

(y, )

(y,x) € GA (y,x) € H por la definicién de interseccion,
(z,y)

(z,y) € G™* N H™! por la definicién de interseccién.



