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Ejercicio 1 Resuelva los siguientes ejercicios:

1.

10.

Pruebe que las funciones identidad, constante, inclusién, caracteristica y
la restriccién de una funcién califican como funciones de acuerdo a la
definicén de funcién, en otras palabras que cumplen F1 y F2.

Si f: A — B es un funcién inyectiva y C' C A entonces fic) : C — B es
un funcién inyectiva.

. Sea A una clase y sea f = {(z,(z,z))|x € A}. Muestre que f es una

funcién biyectiva de A en I4.

.Sean f: A— Byg:A— B funciones. Pruebe que si f C g entonces

=g

Sean f: A — By g:C — D funciones. El producto de f y g es la funcién
definida como sigue:

[f - gl(z,y) = (f(x),9(y)) para todo (z,y) € A x C.

Pruebe que f - g es una funcién de A x C en B x D. Pruebe que si fy ¢
son inyectivas entonces f - ¢ es inyectiva y que si f y g son sobreyectivas
entonces f - g es sobreyectiva. Pruebe que ran [f - g| = (ran f) x (ran g).

Sea f: A — B una funcién. Pruebe que Igo f = f y que fols = f.

Suponga que f: A — By g: B — C son funciones. Pruebe que si g o f
es inyectiva entonces f es inyectiva; pruebe que si g o f es sobreyectiva
entonces g es sobreyectiva. Concluya que si g o f es biyectiva entoces f es
inyectiva y g es sobreyectiva.

Sean f: A — By g: B — A funciones. Suponga que y = f(z) si y sélo si
x = g(y). Pruebe que f es invertible y que g = f~1.

Sean g : B — C'y h: B — C funciones. Suponga que go f = ho f para
toda funcién f: A — B. Pruebe que g = h.

Suponga que g : A — By h: A — B son funciones. Sea C un conjunto
con mas de un elemento; suponga que f og = f o h para toda funcién
f:B — C. Pruebe que g = h.



11. Sea f : B — C una funcién. Pruebe que f es inyectiva si y sélo si para
todo par de funciones g: A —- By h: A— B, (fog=foh)=g=h.

12. Sea f : A — B una funcién. Pruebe que f es sobreyectiva si y sélo si para
todo par de funciones g: B—Cyh:B — C, (gof=hof)=g=h.



